Ime i prezime: Broj indeksa:
Odsek: Sala:

Matematika 3 — Test znanja 1
Zadaci [Sifra 15142]

1. Funkcija f definisana na sledeéi nacin
(x4 2)% + 92

) T,y 7‘/- “"2)0

fla,y) =9 V@+2)2+y2+9-3 (@) # ( )

a, (z,y) = (—2,0)

Odrediti a tako da je funkcija f neprekidna u tacki (—2,0).
Odgovor:

2. Ako je z = f(u,v) i u=e€" v=uay tada je
Pz
oxdy

3. Odrediti ekstremne vrednosti funkcije u = —%—% pod uslovom z2+y? = 1.

Odgovor:

4. Izvacunati I = [[ydudy gde je D ={(z,y) : a* +y* <1,y > 0}.
D
Odgovor: I =

5. Izracunati [ = [ —(y+ya®) dz— % dy gde je ¢ krug 22 +1y* = 2z pozitivno
C
orijentisan.

Odgovor: I =

6. Izracunati [[[ \/2? +y?dadydz gde je oblast D ograni¢ena povrsima
D

z= /2?2 +y?% z=1.

Odgovor: [ =










Ime i prezime: Broj indeksa:

Odsek: Sala:
Matematika 3 — Test znanja 1
Zadaci [Sifra 15141]

1. Funkcija f definisana na sledeéi naéin
o’ +(y+1)°

3 z,Y 7é 05 -1

fla,y) =9 /o2 +y+1)2+1-1 (@9)# 0,~1)

a, (CU, y) = (07 _1)

Odrediti a tako da je funkcija f neprekidna u tacki (0, —1).
Odgovor: '

9. Ako je z = f(u,v) iu=e¢Y, v=uay tada je
Oz
oxdy

3. Odrediti ekstremne vrednosti funkeije v = 2 + % pod uslovom z? +y% = 1.
Odgovor:

4. Izracunati I = [[ zdzdy gde je D = {(z,y) : 2> + y* < 1,2 > 0}.
D
Odgovor: I =

5. lzragunati [ = [ —% dx — (z+2y?) dy gde je ¢ krug 2% +y? = 2y pozitivno
orijentisan.

Odgovor: [ =

6. Izratunati [[[ \/x? +y?dxdydz gde je oblast D ograni¢ena povrgima
D

z=x%4+y? z=1
Odgovor: [ =






i Fg®” bﬁ

i




Ime i prezime: Broj indeksa:

Odsek: Sala: Broj sa spiska:

atematika 3 — Test znanja 1

1. Funkcija f
|zyl*
f(:r:,y):{ g GV

0, (iL‘, y) = (Ov O)

je diferencijabilna u tacki (0,0) ako i samo ako &k pripada skupu:
Odgovor: -

s u =1y tada je

3. Odrediti ekstremne vrednosti funkcije u = 2 + pod uslovom z3 4 9% = 2.

Odgovor: W“h CA | ) =6

4. Izra¢unati povriinu oblasti ogranicenu krivama,
v =x,y% =dz, 2y = 2,7y = 4.
Odgovor: P = Y4 (9
)

5. Izracunati [ = [ —% dz + (22 — xy®) dy gde je ¢ krug 2% + y* = 2a.

CZW

Odgovor: [

6. Izracunati [[[ z dz dydz gde je oblast D ograniéena ravnima
D

z+z2z=719=2z,y =0 2=0u prvom oktantu.
Odgovor: I = 4/4 9.
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Ime i prezime: Broj indeksa:

Odsek: Sala: Broj sa spiska:

atematika 3 — Test znanja 1
Zadaci [Sifr

1. Funkcija f

(z,y) # (0,0) (k> 0)
0, (z,y) =(0,0)

je diferencijabilna u tadki (0,0) ako i samo ako & pripada skupu:

Odgovor: (/" _\_Q‘,)

[\]

.Ako je z = f(u,v) iu=¢¥ v =zy tada je

0z yt
o= ey

o

. Odrediti ekstremne vrednosti funkcije u = ~—% «—% pod uslovom z34-4° = 2.

Odgovor: Wwarge (,‘) A ) = - 6

=

. Izragunati povrsinu oblasti ograni¢enu krivama
y=a%y=42% 2y = 1,2y = 2.

Odgovor: P = 2:
T b2

5. Izragunati J = [ 3-’33 dz + (z + zy?) dy gde je c krug 22 + 3> = 2y.
Odgovor: I = §{” .

(@]

. Izragunati [[[ zdz dydz gde je oblast D ograni¢ena ravnima
D

r+z2=1y=3z,y=0,2z=0u prvom oktantu.

Odgovor: I = 4/8




Ime i prezime: Broj indeksa.

Odsek: Sala:

Matematika 3 — Test znanja
Zadaci

1. Za koje k € R je funkcija
|zylfIn (2 +47), 2 +4y* >0

f(may =
0, 2 +y* =0

neprekidna, a NIJE diferencijabilna?
: A
Odgovor: k € (07 1]

2. Odrediti funkciju r — f(r), gde je r = /2% + 32, tako da z = f(r) zadovoljava
jednaginu
R
oz?  oy?

Odgovor: f(r)= €, Unr » C, , Cce 2.

' 1 1
3. Naéi ekstremne vrednosti funkcije z = z — y, pod uslovom — + — = 2.
T

)
Odgovor: 2MLW( 4, - ﬁ) =9
4. Tzracunati [ = %(szy-—y?’—yfz) dz+(z® —3zy*) dy, gde je ¢ kruznica z2+y? = 2z,

[
pozitivno orijentisana.
Odgovor: I = {)

5. Izracunati [ = /// Va? + yldedydz, gde je D = {(z,y,2) : 2 +y?+22 < 1,y >
D
0}.

2
Odgovor: I = I‘:

8

6. Odrediti analiticku funkeiju z — f(z) &iji je realni deo u(z,y) = 2sinzchy — z i
za koju je f(0) = 0.

Odgovor: f(z) = @ avp 2 — 7
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Ime i prezime: Broj indeksa:

QOdsek: Sala;

Matematika 3 — Test znanja 1
Zadaci [Sifra 102]

1. Funkcija

flz,y) = q 2 +y*

je neprekidna, a nije diferencijabilna u tacki (O, O) ako 1 samo ako k pripada skupu:
5%
§' 5 -

2. Odrediti funkciju oblika z = f(r), gde je r = z? + y? koja zadovoljava parcijalnu

jednacinu
o B
oz?  0y?

Odgovor: f(r) = o {Mﬂ,’, Cqy

= 0.

T 1
3. Odrediti ekstremne vrednosti funkcije f(z,y) = — + —, pod uslovom
z Yy

1 1 1
ZE-2‘+§§—§,IE<O,:I,/<O.
Odgavor: ‘,ﬁ {@ 9 &) = =/
Min

4. Izra¢unati [ = ff 2z + y) dzdy, gde je D oblast ograni¢ena pravama y = z,

y=31,y=1
Odgovcr I = L’/'}

5. Izracunati I = / (3z% + 2%y)e™ dz + z'e™ dy gde je AB: 22 + 4% = az,
i . |
y > 0, uzet od tacke A(QgJ 0), B(0,0), (a > 0).
Odgovor I —»q '

6. Primenom trojnog integrala izracunati zapreminu tela ograni¢enog povrsima
z =25+ 5y% 2z = 1

Odgovor: V =
zﬁ




Ime i prezime: Broj indeksa.

Qdsek: Sala:

Matematika 3 — Test znanja
Zadaci
1. Funkcija f definisana je sa
(@*+y*) (In(z®*+y*) 1), akoje z*+y*>0
f@,y) = o
0, ako je 2%+ 1% =0.

Koliko je fg,(0,0)?
Odgovor: f,,(0,0) ={)

2
2. Ako je z = f(u,v) iu=-¢€Y, v=Inzy, tada je gz jednako

ox?
1 1 1 1
a’) “F(fvv‘”fv);x b) Ffuﬁ c)";ﬁfvv; ﬁ(fvv—fv);
eY 1 1 e¥ 1 1
6) ;—fuv“*"x_y‘fvv"{” ;E‘fv) f) ;fuv_{_'@fvv_;fv

3. Odrediti prirodu stacionarnih tacaka funkcije f(z,y) = z®y + z¢® + 42% — zy +
49 — 4.
Odgovor:  (0,0) vy,

(_iIS/L, T 3/2) CCAANAete Tadwe

1
4. Izracunati I = f(xz 4 §y2> dz + (zy + zy*) dy, gde je ¢ kriva rub oblasti

zy = 1,2y = 3,y = x,y = 2z, (x > 0) pozitivno orijentisan.
Odgovor: I = 0

5. Naéi vrednost integrala I = // Va2 +y? +1dS gde je S kona¢ni deo povrsi
g
koja nastaje kada se povis 22 + 9% = 222, 2 > 0 odsece sa povrsi z? + y? — 22 = 1.

Odgovor: I = -
2 (9-@)9

6. Izracunati I = // yzdydz + zz dzdz + (zy + 2%) de dy gde je S spoljna strana

S
2 2 2 2
A A
tela odredenog povigima z =2 — — — Y i,= + /5

32 3
Odgovor: [ = n \[Z SO



Teorijska pitanja

1. Definisati neprekidnost funkcija vise promenljivih.

2. Koji su potrebni, a koji dovoljni uslovi diferencijabilnosti funkcije f : D =+ R, D C
R™?

3. Navesti potrebne i dovoljne uslove da integral / Pdz + Qdy + Rdz ne zavisi
L

od puta integracije, pri éemu su funkcije P,Q, R € C(D), D C R3,D # § i kriva
LcD.

4, Iskazati GREEN-RIEMANNovu teoremu.

Kolokvijum traje 120 minuta. Svaki zadatak i pitanje nosi po 3 poena. lzradu mozete
pisati na poledini lista, Vezbanke i sli¢ni dodatni papiri nele biti pregledani.

Beograd, 6. decembar, 2015.
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IME I PREZIME: BR. INDEKSA:
ODSEK: SALA:
Elektrotehnicki Fakultet Sifra 12311

Univerzitet u Beogradu

Test iz Matematike 3

Zadaci

1. Funkeija f(z,y) = |zy|* (& > 0) nije diferencijabilna u tacki
(0,0) ako i samo ako k pripada skupu:

40,3 B O1 @)O3 D)0+ B) (0,2 F) (02
2. Akoje z = flu,v) tu=¢Y, v=2¢" tada je gé% jednalko:

A) fuy?e®y  B) fy?e®™  C) (fuu€™ + fu)y’e™

f we™ + f,)y?e™ E) (fuuye™ + fun)ye™ + fuy?e™
F) (funye™ + fun)ye™ + fuy*e™
3. Odrediti ekstremne vrednosti funkcije z = —2% + zy — 1% + 62.
Odgovor: ’

g tth2) =12

4. Promeniti redosled integracije fol de [ f(z,y)dy.
Odgovor: 4 ‘Fi'
§dy [ Ay dx
8
\1

5. Izracunati [ = [ %s—d:c + (z + zy?)dy gde je ¢ krug 2% + y? = 2z

e

pozitivno orijentisan.

Odgovor: I = |~

6. Izracunati [ = [[(z+y?)dydz + (y + 2*)dzdz + (z + z*)dzdy gde
S

je S spoljna strana sfere 22 + y? + 2% = 4Rz, (R > 0).
Odgovor: [ = 3
© 32TR




IME I PREZIME: BR. INDEKSA:

ODSEK: SALA:

Elektrotehnicki Fakultet Sifra 12312
Univerzitet u Beogradu

Test iz Matematike 3

Zadaci

1. Funkeija f(z,y) = |z*y|*, (k > 0) nije diferencijabilna u tacki
(0,0) ako i samo ako k pripada skupu:

(0.5 B)(0,1) C) (0,4 D) (0+0) B) (0,2 F) (0,3
2. Ako je z = f(u,v) iu=e", v=2¢Y tada je 3272 jednako:

A) fu?e®™  B) fuy?e®™  (C))(fue®™ + o)yt

D) (fue™ + fy)y*e™ E) (fuuy€™ + fun)ye™ + fuy’e™

F) (b + Fue + fug?e™

3. Odrediti ekstremne vrednosti funkcije z = z
Odgovor:
Zonin it} = ~19

4. Promeniti redosled integracije fol dx fLﬁ flz, ydy.

OVOr': o3
Odg 5:@3 33@ ﬁ?(@%éi

5. Izratunati I = [(y + yz?)dz + :%idy gde je ¢ krug z% + y? = 2z

?— oy +y*— 6y

C
pozitivno orijentisan.
Odgovor: [ = .

6. Izracunati I = [[(z + y3)dydz + (2y + 23)dzdz + (32 + 2*)dzdy
s

gde je S spoljna strana sfere z2 +y? + 2> = 4Rz, (R >0}

Odgovor: [ = 615 WRE




Ime i prezime: Broj indeksa:
Odsek: Sala:

Matematika 3 — Test znanja 1
Zadaci

1. Odrediti parametar « tako da funkcija f : R? — R definisana na sledeéi nacin

1
2 2\ a s z, 010
(z° + %) 08 T (z,y) # (0,0)

f(z,y) =
0, - (z,y) =(0,0)

je neprekidna, a NLJE diferencijabilna u tacki (0, 0).

Odgovor: Je (0, 4/23

2. Odrediti 2 ako jeu = f(xy,xq, 3, 24), pri cemu je v3 = g(r2, xy4) 1xy = h(zy, Ts).
Oxo

ou
Odgovor: s =

50 20
3. Odrediti lokalne ekstremume funkcije f(z,y) = a2y — — — ==
Tz oy
Odgovor:
S oney, 5072) =20
2 V2r—z?
4. Promeniti redosled integracije I = [ dz [ f(z,y)dy.

. A e
Odgovor: [ =
(4

o

'w\f’;:’;ﬁg%j
g g‘kﬁv\éo)d%

2-'%
5. Izradunati krivolinijski integral
[ = %(xzy +cosz) dz — (zy® + siny) dy,
gde je c pozitivno orijentisan rub oblasti D = {(z,y) 1 2®+y? <y, >0}
Odgovor: I = Wéwvfw

by

6. Izracunati I = [[[ zdz dydz gde je D oblast ogranicena, elipsoidom
D

2®+2y? +32% = z i ravnima z = 0 i y = 0 u prvom oktantu.

Odgovor: I = T
A 246 o,




Teorijska pitanja

L. Iskazati teoremu o razmeni dva limesa (Moore-ova teorema), za funkciju dve
promenljive.

2. Za funkciju f : D — R, D C R", uslov postojanja parcijalnih izvoda, po svim
promenljivim, u tacki zq je:

a) potreban
b) dovoljan
¢) potreban i dovoljan

d) niti potreban. niti dovoljan
uslov diferencijabilnosti funkcije f u toj tacki.

3. Definisati krivolinijski integral I vrste.

4. Iskazati teoremu Gauss-Ostrogradskog.

Kolokvijum traje 120 minuta. Svaki zadatak i pitanje nosi po 3 poena. Izradu mozete
pisati na poledini lista. Vezbanke i sliéni dodatni papiri neée biti pregledani.

Beograd, 24. novembar, 2013.




Ime i prezime; Broj indeksa:
Odsek: Sala:
Matematika 3 — Test znanja 1
Zadaci [Sifra 102]
1. Akoje z = flu,v) iu=zy, v= %2 tada je
Oz
ozdy
L . .. 2 2
2. Odrediti ekstremne vrednosti funkeije u = —= — 2 pod uslovom:
zr oy

?+y*=2,2>0,y > 0.
Odgovor:

3. Izra¢unati krivolinijski integral

I = /y2 cos Ty dx -+ (%2— +sinzy + 1y cos Iy> dy.,
/ \
gde je c rub oblasti D = {(z,y) : 2? + * < y.x > 0} pozitivno orijentisan.
Odgovor: I =

A : 2
N . . . . . x? yz 2\
4. Izratunati zapreminu V tela koje ogranicava povrs | — + T + z =2z
) Vi

PN

Odgovor: V =
5. Tzratunati povrsinski integral [ = [ [ y?z dydz +22zdzdz +2 a2+ y? dxdy.
s

gde je S spoijna strana tela 2% +y% = 22,2 = 2.
Odgovor: I =

Obra-

6. Odrediti prirodu singulariteta z = 1 funkcije flz) = cos
z

zloZiti.




Teorijska pitanja

1. Navesti formulu za parcijalni izvod prvog reda po definiciji za funkciju n
promenljivih,

2. Veza povrsinskog integrala I i II vrste.

3. Definisati povrsinski integral II vrste.

4.a) Navesti CAUCHY-RIEMANNove uslove u dekartovim koordinatama.

b) Vazenje CAUCHY-RIEMANNovih uslova u nekoj tacki je:

a) potreban
b) dovolian
¢) potreban i dovoljan

d) niti potreban, niti dovoljan
uslov diferencijabilnosti funkcije kompleksne promenljive u toj tacki.

Kolokvijum traje 120 minuta. Svaki zadatak i pitanje nosi po 3 poena. lzradu
mozZete pisati na poledini lista. Vezbanke i sliéni dodatui, papiri nece biti pre-
gledani. w\‘

Beograd, 10. decembar, 2011.




Ime i prezime: Broj indeksa:

Odsek: Sala:
Matematika 3 — Test znanja 1
Zadaci [Sifra 101]
1. Akoje z = f(u,v) iu= -‘”2—2 ) = zy tada je
&z
Ozdy

2 2
9 Odrediti ekstremne vrednosti funkcije w = — + — pod uslovom:
z Y

24y =2,2>0,y > 0.
Odgovor:

3. Izracunati krivolinijski integral

I = /(sm xy + Ty cosay) dr + {2y + z? cos zy) dy,
gde je ¢ rub oblasti D = {(x.y) : ¥ +y* < x,y > 0} pozitivno orijentisan.
Odgovor: [ =

2 2 2
. . . . . . T Y
4. Izra¢unati zapreminu V' tela koje ogranicava povrs (—2— -+ £ -+ 22> =z
\

Odgovor: V =

5. Izrac¢unati povréinski integral I = [[ yz? dydz +2x’dzde +2/ 2% + y? dzdy.
s

gde je S spoljna strana tela 2?4yt =z2=1
Odgovor: I =

Obra-

6. Odrediti prirodu singulariteta z = 1 funkcije f({z) = cos
5 —

zloziti.




Teorijska pitanja

1. Navesti formulu za parcijalni 1zvod prvog reda po definiciji za funkeiju n
promenljivih.

2. Veza povrsinskog integrala I i II vrste.

3. Definisati povrsinski inteéral IT vrste.

4. a) Navesti CAUCHY-RIEMANNove uslove u dekartovim koordinatama.

b) Vazenje CAUCHY-RIEMANNovih uslova u nekoj tacki je:

a) potreban
b} dovoljan
¢) potreban 1 dovoljan

d) niti potreban, niti dovoljan
uslov diferencijabilnosti funkcije kompleksne promenljive u toj tacki.

Kolokvijum traje 120 minuta. Svaki zadatak i pitanje nosi po 3 poena. Izradu
moZzete pisati na poledini lista. Vezbanke i slitni dodatni papiri nece biti pre-
gledani. A

Beograd, 10. decembar, 2011.




